69. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy krajského kola kategorie C

. Najdéte vSechny dvojice prirozenych cisel a a b, jejichz nejvétsi spolecny délitel je
roven obéma ¢islim 30 — a i 42 — b.

. Konvexni osmitthelnik ABCDFEFGH ma vsechny strany stejné dlouhé a protéjsi
dvojice stran rovnobézné. Uvazme body X, Y, Z takové, ze ¢tyfuhelniky ABCX,
DFEFY, GHAZ jsou rovnobézniky. Dokazte, ze XZ 1 AY.

. Kolik trojmistnych ¢isel mé tu vlastnost, ze vyskrtnutim nékteré ¢islice dostaneme
dvojmistné ¢islo, které je druhou mocninou néjakého celého ¢isla? (Zapisy typu 07
nepovazujeme za dvojmistné ¢isla.)

. Pro nezaporna realna cisla a, b, ¢ plati a + b+ ¢ = 1. Najdéte nejvétsi a nejmensi
moznou hodnotu vyrazu

(a+b)2+ (b+c)*+ (c+a)

Ulohy feste od 9:00 do 13:00, pouzivejte pfitom jen psaci
a rysovaci prostfedky a MF tabulky. Sva feSeni piste na pa-
piry formétu A4. Na strance 1 kazdé ulohy uvedte pozadova-
nou hlavicku, na dalsich strankéach napiste jen na prvni radek
své jméno a prijmeni, ¢islo ulohy a ¢islo stranky. Se sepsa-
nymi fesenimi po 13. hodiné nalozte podle drive ohlasenych
instrukci.



