69. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy krajského kola kategorie B

1. Navzajem rizna nenulova redlna cisla a, b, ¢ lze Sesti zptsoby doplnit jako koefi-
cienty kvadratické rovnice
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a) Rozhodnéte, zda existuje trojice (a, b, c¢) takova, Ze vSechny sestavené rovnice
maji alespon jeden realny koten.

b) Rozhodnéte, zda existuje trojice (a, b, ¢) takova, Ze pravé pét ze Sesti sestave-
nych rovnic mé alespon jeden realny koten.

2. Je dan ostrouhly trojuhelnik s neshodnymi stranami AC, BC' a prusec¢ikem vysek V.
Na pfimce AB sestrojme body A’, B’ (A’ # A, B’ # B) takové, ze |CA'| = |CA|
a |CB'| = |CB|. Dokazte, ze kruznice opsané trojuhelnikim ACB’ a VCA' jsou
shodné.

3. Urcete nejmensi prirozené ¢islo n, pro néz plati: Jestlize nékteré ptirozené ¢islo ma
alespon n trojmistnych nasobk, pak 840 je jednim z nich.

4. Netradic¢ni figurka, kterou nazveme ,,nemocna dama“, ohrozuje libovolné pole fadku
i sloupce, na nichz stoji, zatimco na diagonale ohrozuje pouze pole sousedni. Kolik

nejméné ,nemocnych dam® potiebujeme rozmistit na Sachovnici 8 x 8 tak, aby
ohrozovaly vSechna neobsazend pole?
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Ulohy feste od 9:00 do 13:00, pouzivejte pfitom jen psaci
a rysovaci prostfedky a MF tabulky. Sva feSeni piste na pa-
piry formatu A4. Na strance 1 kazdé alohy uvedte pozadova-
nou hlavicku, na dalsich strankach napiste jen na prvni radek
své jméno a piijmeni, ¢islo tlohy a cislo stranky. Se sepsa-
nymi feSenimi po 13. hodin€ nalozte podle diive ohlasenych
instrukci.



